Solutia problemei 2, Clasa a VI-a
Etapa 3, Editia a X-a

ViitoriOlimpici.ro Concursul Gazeta Matematics si Viitoriolimpici.ro

Problema 2. Notam cu P produsul tuturor numerelor naturale
de trei cifre. Determinati cea mai mare valoare a numarului natural n

pentru care 10" | P.
* ok K

Solutie Cea mai mare valoare a lui n este datd de numarul de
zerouri in care se terminad numaéarul P.

Orice cifra egala cu 0, la sfargitul unui numar se obtine din 2 - 5.

In produsul numerelor de la 100 pand la 999 factorul 2 apare de
mai multe ori decat factorul 5, de aceea vom numira numai factorii

egali cu 5.
Un numar care contine factorul 5 are forma 5p cu p numar natural.
Din
100 < 5p <999
gasim

20 < p < 199.
De la 20 1a 199 avem

199 — 20 + 1 = 180 de numere (1).

Dar la 25 i la orice multiplu al lui 25 avem cate doi factori egali
cu b, iar noi am numérat numai unul. Asadar, s vedem cati multiplii
ai lui 25 avem printre numerele de trei cifre.

Un multiplu al lui 25 are forma 25k, unde k£ este numar natural.

Din

100 < 25k <999
gasim
4 <k <39.
De la 4 la 39 avem

39 — 4+ 1 = 36 de numere (2).

Acum, la 125 sunt trei factori egali cu 5, iar noi am numarat numai
doi dintre ei. Sa vedem cati multiplii ai lui 125 avem printre numerele
de trei cifre.

Un multiplu al lui 125 are forma 125¢, unde ¢ este numar natural.

Din

100 < 125¢ <999
gasim
1<q¢<T.
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Delalla 7 avem
7—14+1=7 numere (3).

In sfarsit, printre numerele de trei cifre se afli si 625 care contine
patru factori egali cu 5, iar noi am numarat numai 3, prin urmare mai
avem un factor egal cu 5.

In total sunt

180 4+ 36 + 74 1 = 224 de factori egali cu 5.

Atunci cea mai mare valoare a lui n pentru care 10" | P este 224.
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