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Problema 4. Între membrii unui grup de nouă prieteni se trimit felicitări de Anul
Nou, fiecare trimiţând câte o felicitare la un acelaşi număr, n, de prieteni din cadrul
grupului.

a) Demonstraţi că dacă n ≥ 5 atunci trebuie să existe doi prieteni care să se fi
felicitat reciproc.
b) Demonstraţi că dacă n ≤ 4 atunci este posibil să nu existe nicio pereche de
prieteni care să se fi felicitat reciproc.

∗ ∗ ∗

Soluţie: a) Sunt
9 · 8

2
= 36 perechi de prieteni şi s-au trimis 9n ≥ 45 felicitări.

Fiind mai multe felicitări decât perechi, ı̂n cadrul a cel puţin 9 perechi s-au trimis
felicitări ı̂n ambele sensuri, deci există cel puţin nouă perechi de prieteni care s-au
felicitat reciproc. Deci există doi prieteni care s-au felicitat reciproc.

b) Dacă aşezăm cei 9 prieteni pe un cerc şi fiecare trimite câte o felicitare la cele
n persoane aşezate după ea pe cerc (̂ın sensul acelor de ceasornic), cum 2n < 9, nu
vor exista prieteni care să se fi felicitat reciproc.
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