
Problema 1
Etapa 3
Clasa a VII-a

Problema 1. Fie x, y două numere reale pozitive care verifică relaţia
xy + 20x + 23y = 216. Să se arate că x + y ≥ 9. Determinaţi valorile lui x şi
y pentru care se obţine egalitatea.
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Soluţie
Relaţia xy+20x+23y = 216 este echivalentă cu (x+23)(y+20) = 676.

Aplicând inegalitatea mediilor pentru numerele x + 23 şi y + 20 obţinem

26 =
√

(x + 23)(y + 20) ≤ x + y + 43
2

de unde avem x + y ≥ 9.
Se obţine egalitatea pentru x + 23 = y + 20 = 26, deci x = 3, y = 6.
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