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Clasa a IX-a - Etapa 5 - Problema 2

Enunt: Se considerd un triunghi ascutitunghic ABC. Construim sirul de triunghiuri
(ABC,) ., definit prin ABC,=ABC iar pentru triunghiul A,B,,C,.,, mdsurile

.o .. L /T—A/\ /T—é\ —~ IT—(/:\ .
unghiurilor sale sunt definite prin AM:TA‘, BM:T”, Cu= L iar raza

cercului circumscris R, este egald cu J2R ., unde R,, r, sunt raza cercului circumscris,

respectiv inscris triunghiului A B.C,. Sd se arate cd:
a) Daci S, reprezinti aria triunghiului A B,C,, atunci sirul (S”)nDN este constant;

b) Sii se demonstreze ci girul (r, )nDN este crescitor.

Solutie: Fie p, semiperimetrul triunghiului A B,C,. Avem in continuare

: / b.c, PP~
an+l:2R1+1S|nA1+1:2 2R1rn COS%ZZ ZaZ‘-—SnGE_: %

:\/an(an -2a,) :\/an (b,+c,—a,), dedi a,, :\/an (b, +c,—a,) sianaloagele.

a) Avem S, :%bncn SinA ., :%\/bn (a, +c, —bn)\/cn (a,+b,-c,) cos%

=%\/bn (an *+C, _bn)\/cn (an +b, —Cn) W =S, deci sirul S, este constant.

n=n

b) am:\/%(bﬁcn_an) < <'sln+bn;<:n—ah _b,+c,

8., t0,., +C s @, +h, +c, decisirul (p,).

si analoagele. Prin insumare deducem ca

- este descrescator. Cum S, = p,f, atunci

sirul (rn )nDN este crescator.

Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro


aungureanu
Text Box
Soluția problemei 2, Clasa a IX-a
Etapa 5, Ediția a XII-a




