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Etapa  3,  problema  4 Camelia  Oprea, clasa a 9-a

Fie ABCD un patrulater înscris într-un cerc de centru O. Ştiind că POPDPCPBPA 2 ,
unde P este punctul de intersecţie al diagonalelor, să se arate că patrulaterul este ortodiagonal.

Soluţie:

ABCD patrulater inscris în cercul C ),( rO
BDACP }{

POPDPCPBPA 2
----------------------------------/--

BDAC 
---------------------------------//--

Duc )1()(, AMMCACMACOM 
(deoarece O este centrul cercului  M e mijlocul [AC])

şi 090)( PMOm

Duc BSSDBDSBDOS  )(, (2)
(deoarece O este centrul cercului  S e mijlocul [BD])

Fie N simetricul lui P faţă de M, )(ACN   PNMNPM
2

1
 şi adunând cu (1)

 ANPCAMMNMCPM 

Fie T simetricul lui P faţă de S, )(BDT   PTSTPS
2

1
 şi adunând cu (2)

 BSSTSDPS   BTPD 
PSPMPTPNBTPBANPABTANPBPAPDPCPBPAPO 222  

PSPMPO 
PMOS paralelogram,  dar 090)( PMOm PMOS dreptunghi

ABCDBDAC
BDSPACMP

PSPM









,,,
patrulater ortodiagonal.q.e.d.

Observaţie:
Dacă ABCD este dreptunghi, atunci punctele P şi O coincid 0 PO , iar

PDPBPCPA  , şi ca urmare relaţia POPDPCPBPA 20  este verificată, dar
dreptunghiul nu este neapărat un patrulater ortodiagonal (doar dacă este pătrat).

Deci ar fi trebuit precizat în textul problemei că ABCD nu este dreptunghi, sau că 0PO
sau că diagonalele nu se înjumătăţesc sau o altă formulare echivalentă.


