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Solutia problemei 2, Clasa a IX-a
Etapa 5, Editia a X-a

Problema 2

Se considera triunghiul ascutit unghic ABC si T un punct in interiorul triunghiului. Notam cu
A',B' si C'proiectiile punctului T pe laturile triunghului BC, AC si respectiv AB. Aratati ca

TA-TB-TC >8TA-TB-TC".
Cand are loc egalitatea?
Solutie

Cu notatiile uzuale, avem:
TA+TA'>h, = aTA+aTA'>2S =aTA+bTB'+cTC'=aTA>bTB'+cTC'>2b-c-TB"TC"
si similarele. Inmultind relatiile astfel obtinute vom avea

abc-TA-TB-TC >8abc-TA“TB"-TC'=> cerinta.
Egalitatea are loc cand in fiecare inegalitate are loc egalitatea.

Pe de o parte aTA'=bTB'=cTC'= S,,5 = S;zc = S;ac = T este centrul de greutate al
triunghiuluiABC.

Pe de alta parte, TA+TA'=h, si similarele, adica T este n ortocentrul triunghiului ABC. In
final, egalitate avem pentru triunghi echilateral si T centrul de greutate al triunghiului.
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