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Etapa 7, Problema 41

Pe un cerc se consider , în sens invers trigonometric, punctele A0, B0, C0, D0.
Not m cu A1, B1, C1, D1 mijloacele arcelor A0B0, B0C0, C0D0 respectiv D0A0,
apoi cu A2, B2, C2, D2 mijloacele arcelor A1B1, B1C1, C1D1 respectiv D1A1, ...,
cu An, Bn, Cn, Dn mijloacele arcelor An−1Bn−1, Bn−1Cn−1, Cn−1Dn−1 respec-
tiv Dn−1An−1 etc.

Demonstraµi c , dac  n cre³te nem rginit, punctele An, Bn, Cn ³i Dn tind
c tre vârfurile unui p trat.

Soluµie.

Not m lungimile arcelor Ai−1Bi−1, Bi−1Ci−1, Ci−1Di−1 respectiv Di−1Ai−1

cu ai, bi, ci respectiv di, pentru �ecare i = 0, 1, 2, ..., n. Calculând ai, bi, ci, di în
funcµie de a0, b0, c0, d0 pentru valorile mici ale lui i, suntem condu³i s  presupu-
nem c 
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iar aceste egalit µi se demonstreaz  prin inducµie matematic .
Sunt îns  cunoscute formulele
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(Propunem concurenµilor s  demonstreze aceste egalit µi!) Înlocuind, obµinem
c 
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1Selectat  din culegerea Niculae Negoescu - Probleme cu ... probleme, Ed. Facla, 1975
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,

de unde lim an = a0+b0+c0+d0
4 , adic  an tinde c tre un sfert din lungimea cer-

cului. Analog se procedeaz  în cazul celorlaltor ³iruri considerate ³i, astfel, este
adev rat  concluzia problemei.
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