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Editia a V-a; Etapa 4; Clasa a VIII-a
SOLUTIE Problema 4

Problema 4. Doi copii, Alina si Bogdan, joaca urmatorul joc. Pe tabla sunt scrise
numerele de la 1 la n. Cei doi copii, Incepand cu Alina, sterg, alternativ, cate un
numar de pe tabla, pana cand pe tabla raman doua numere. Daca suma numerelor
ramase pe tabla este divizibila cu 3, cagtiga Alina; in caz contrar, cagtiga Bogdan.
Cine castiga la joc corect daca:

a) n = 2014;
b) n = 2013.
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Solutie:

a) Bogdan are strategie castigatoare. De exemplu, el poate grupa numerele de
pe tabla in perechi cu suma 2015: (1,2014), (2,2013), ..., (1007,1008). Daca
Alina sterge unul din numerele ce compun o anumita pereche, Bogdan 1l sterge pe
celalalt. Atunci cand 1i vine randul, Alina este obligata sa ,,inceapa’ de fiecare
data o pereche noua. Dupa ce copii au gters cate 1006 numere, pe tabla a ramas o
pereche ,,completa” (k,2015 — k), deci, procedand astfel, Bogdan a facut ca suma
celor doua numere ramase pe tabla sa fie 2015, care nu este divizibil cu 3, lucru
care i-a asigurat victoria.

b) De aceasta data Alina are strategie cagtigatoare. De exemplu, ea poate incepe
prin a gterge numarul 2013 de pe tabla. Alina poate acum grupa numerele ramase
pe tabla in perechi cu suma 2013: (1,2012),(2,2011), ..., (1006,1007). De asta
data Bogdan va fi cel care incepe fiecare pereche si Alina va sterge mereu celalalt
numar din pereche. Ultimele doua numere vor forma o pereche completa de forma
(k, 2013 — k), deci suma lor va fi 2013, multiplu de 3, ceea ce ii va asigura Alinei
victoria.
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