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Solutia problemei 1, Clasa a Vlll-a
Etapa 2, Editia a VllI-a
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Problema 1. Determinati numerele naturale nenule a, b, ¢ pentru care

a’ + b + ¢® = 3abe.

Solutie.

Daca a,b,c > 2, atunci a® + b + ¢® > a* + b* + ¢* > a® + b* + & > 3abe (din
inegalitatea mediilor). Asadar cel putin unul dintre numere trebuie sa fie 1.

S& presupunem ci ¢ = 1. Daca a,b > 3, avem a® + b +c¢® > a®> + 0> + 1 >
2abv/ab > 3ab, deci in acest caz nu avem solutie.

Trebuie atunci ca unul dintre numerele a si b sa fie 1 sau 2. Daca b = 1, ecuatia din
enunt revine la a+2 = 3a, deci a = b = ¢ = 1 este o solutie a ecuatiei. Daca b = 2,
atunci ecuatia revine la a® 4+ 2% + 1 = 6a. Rezultd a? < 6a, deci a < 6. Verificand
valorile ramase, constatam ca numai a = 3 convine. Agadar solutiile ecuatiei sunt
(1,1,1), (1,2,3), (1,3,2), (2,1,3), (2,3,1), (3,1,2) si (3,2, 1).
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