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Problema 2. Determinaţi numerele naturale nenule x, y, z care verifică relaţia
xy + yz + zx− xyz = 3.

∗ ∗ ∗

Soluţie: Să căutăm mai ı̂ntâi soluţii cu x ≤ y ≤ z. Dacă x ≥ 3, atunci 3 + xyz >
xyz ≥ 3yz ≥ xy + yz + zx deci egalitatea nu poate avea loc. Aşadar trebuie ca
x = 1 sau x = 2. Dacă x = 1, ajungem la y+yz+z−yz = 3, adică la y+z = 3, cu
soluţia y = 1, z = 2. Dacă x = 2, relaţia din enunţ revine la 2y+yz+2z−2yz = 3,
adică la (y − 2)(z − 2) = 1, cu soluţia y = z = 3.
Tratând şi celelalte ordini posibile ale variabilelor x, y, z obţinem ı̂n final soluţiile:
(1, 1, 2), (1, 2, 1), (2, 1, 1), (2, 3, 3), (3, 2, 3) şi (3, 3, 2).
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