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Problema 1. Determinaţi numerele reale x care verifică relaţia [x] = {2x}+{4x}.

∗ ∗ ∗

Soluţia 1:
Deoarece 0 ≤ {2x} < 1 şi 0 ≤ {4x} < 1, rezultă că 0 ≤ [x] < 2, deci [x] poate fi 0
sau 1.
• Dacă [x] = 0 atunci trebuie ca x ∈ [0, 1) şi totodată {2x} = {4x} = 0, adică 2x

şi 4x trebuie să fie ı̂ntregi. Convin x = 0 şi x =
1

2
.

• Dacă [x] = 1, avem pe de-o parte că x ∈ [1, 2), pe de altă parte că {2x}+{4x}=1.
Această din urmă condiţie revine la 2x + 4x ∈ Z, 2x /∈ Z, 4x /∈ Z (a se vedea şi
problema 2 din paragraful ,,Probleme instructive” din materialul teoretic). Trebuie

aşadar ca 6x ∈ Z dar 2x, 4x /∈ Z. Convin valorile x ∈
{

7

6
,

8

6
,

10

6
,

11

6

}
.

În concluzie, soluţiile ecuaţiei sunt 0,
1

2
,

7

6
,

4

3
,

5

3
,

11

6
.

Soluţia 2:
Avem [x] = 2x − [2x] + 4x − [4x], adică 6x = [x] + [2x] + [4x] ∈ Z, deci 6x ∈ Z.

Fie x =
n

6
, n ∈ Z. Ecuaţia revine la n =

[n
6

]
+
[n

3

]
+
[2n

3

]
.

În funcţie de restul ı̂mpărţirii lui n la 6 distingem 6 cazuri:
1. n = 6k; ecuaţia devine 6k = k + 2k + 4k, de unde k = 0, deci n = 0, adică
x = 0;
2. n = 6k + 1; ecuaţia devine 6k + 1 = k + 2k + 4k, de unde k = 1, deci n = 7,

adică x =
7

6
;

3. n = 6k + 2; ecuaţia devine 6k + 2 = k + 2k + (4k + 1), de unde k = 1, deci

n = 8, adică x =
4

3
;

4. n = 6k + 3; ecuaţia devine 6k + 3 = k + (2k + 1) + (4k + 2), de unde k = 0, deci

n = 3, adică x =
1

2
;

5. n = 6k + 4; ecuaţia devine 6k + 4 = k + (2k + 1) + (4k + 2), de unde k = 1, deci

n = 10, adică x =
5

3
;

6. n = 6k + 5; ecuaţia devine 6k + 5 = k + (2k + 1) + (4k + 3), de unde k = 1, deci

n = 11, adică x =
11

6
.

În concluzie, soluţiile ecuaţiei sunt 0,
1

2
,

7

6
,

4

3
,

5

3
,

11

6
.
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