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Problema 2. Demonstrati ca pentru orice numere reale pozitive a, b are loc ine-

galitatea
3 3 1 1
2 2
— — ) > — — 1.
(a +b—|—4>(b —l—a+4) > <2a+2>(2b+2)
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Solutia 1: Vom demonstra ca

3 3\ M 3 3\ @ 1 1
2 2 2 2> (g2 e 2 — | > - - .
<a —|—b—|—4)<b +a—|—4>_<a +a+4>(b +b+4)_(2a+2)<2b+2>

Sa justificam inegalitatile (1) si (2). Inegalitatea (1) revine, dupa desfacerea paran-
tezelor si reducerea termenilor asemenea, la a® + b® > a?b + ab? care se mai scrie
(a —b)(a®> — b?) > 0 sau (a — b)*(a + b) > 0, adevdratd pentru orice a,b > 0 (cu
egalitate daca a = b).
3 1
Inegalitatea (2) se obtine Inmultind inegalitatile a® + a + 1 > 2a + 5 > 0 sl
3 1 1 1

b2—|—b+1 > 2b+§. Ele revin la a2—a—i—1 > 0, respectiv 62_b+1 > 0,

- ’ . 1\ . o . )
adica | a — 3 >04 (b— 3 > 0. In aceste inegalitati avem egalitate daca
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Solutia 2: Vom demonstra ca

3 3\ ®) 1\?® 1 1
2 ) p? 2> Z) > - —.
<a +b+4>(b +a+4>_(a+b+2> _(2a+2)<2b+2)

Sa justificam inegalitatile (3) si (4).

) 1 ) ) o 1 .
Ca mai sus, avem a® — a + 1 > 0, inegalitate care aratd ci a® + 1 > a, deci

3 1 3 1
a2+b+1 Za+b+§ > 0. Analogseob@inecébz—i-a—ki 2a+b+§ > 0.

Inmultind aceste dou# inegalititi se obtine inegalitatea (3).
Inegalitatea (4) revine, dupd desfacerea parantezelor, la a® + b? > 2ab, adica la
(a—b)? > 0, inegalitate evidentd. Alternativ, ea se poate deduce scriind inegalitatea

1 1
dintre media geometrica gi cea aritmetica pentru numerele 2a + 5 si 20+ 3
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