Problema 1
ViitoriOlimpici.ro Etapa 4
Clasa a X-a

Problema 1. Determinati aR astfel incat ecuatia (Xx+1)vx*+1=ax si admitd o
singuri solutie in intervalul (0,0).
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Solutie:

X 2

Impartind prin x?, ecuatia devine (1+ 1] 1+i = a-l. Altfel spus, dacd x e(0,)
X X

: .1 . . . < .
este solutie, atunci si =€ (0,) este solutie. Deoarece ecuatia are o singurd solutie in
X

. y 1 . L e s A .
intervalul (0,00), deducem ca x=—, adica x=1 trebuie sa fie solutie. Inlocuind in ecuatie,
X

obtinem a= 22.

Ramane ca, pentru a= 22, si demonstrim ci ecuatia admite o singura solutie
pozitivd. Ecuatia se scrie echivalent (x +1)2 (X2 +1) =8x* sau x* +2x*—6x*+2x+1=0.Dupi
factorizari obtinem (X —1)2 (X2 +4x +1) =0, ecuatie care In mod evident are o singura

solutie pozitiva: x=1.
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