Problema 1
ViitoriOlimpici.ro Etapa 5
Clasa a X-a
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Problema 1. Fie ae [1, oo) . Gasiti toate numerele reale x e (O, Ej care verifica

egalitatea a°9* +a°"?* = a( a9 4 actgx) _
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Solutie.

Pentru a=1 avem X e (O, %) .

. e 1 2
Pentru a >1 au loc inegalititile a*9* +a>"* > E(ath +a™) >a(a® +a""), (1)

ultima reducindu-sela a“*+a®®* >2a, (2).

Inegalitatea (2) este adevarata deoarece, folosind de doua ori inegalitatea mediilor

avem: atgx +actgx > 2\/atgx+ctgx 2 aZthx-ctgx —2a.

e s TN . . .- T
Cum ecuatia initiala impune egalitati in (1), obtinem solutia unica x = 1
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