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Arătați că dacă , , 0a b c   și 2 2 2 4a b c   , atunci are loc inegalitatea:   
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*** 

Soluţie :   Vom folosi inegalitatea Cauchy-Buniakowski-Schwarz 
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1 1 2 2 3 3 1 2 3 1 2 3x y x y x y x x x y y y        astfel: 

Dacă numerele 1 1 2 2 3 3, , , , ,a b a b a b  sunt strict pozitive, conform inegalității C-B-S avem 

    
2

1 1 2 2 3 3 1 2 3 1 2 3a b a b a b a a a b b b       , iar prin împărțire la 1 2 3b b b   obținem 
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Cu această inegalitate avem succesiv: 
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Am folosit ipoteza 
2 2 2 4a b c    și inegalitatea cunoscută   

2 2 2a b c ab bc ca     . 

 

Observații.   
 1)  Pentru a justifica ultima inegalitate procedăm astfel:
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ceea ce este evident adevărat. 

 2)  Cazul de egalitate se obține atunci și numai atunci când 
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