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Problema 4. Un pătrat de latură 1 trebuie ı̂mpărţit ı̂n dreptunghiuri având
laturile paralele cu cele ale pătratului. Dreptunghiurile trebuie să aibă acelaşi
perimetru, dar nu neapărat şi aceeaşi arie.
a) Poate fi ı̂mpărţit pătratul ı̂n 20 de dreptunghiuri, fiecare dintre acestea având
perimetrul 2,5?
b) Poate fi ı̂mpărţit pătratul ı̂n 30 de dreptunghiuri, fiecare dintre acestea având
perimetrul 2?

a) Vom demonstra că o asemenea ı̂mpărţire nu este posibilă. Presupunem că ar fi.
Fie L şi ` lungimea, respectiv laţimea unuia din cele 20 de dreptunghiuri. Atunci
L, ` ≤ 1, deci (1 − L)(1 − `) ≥ 0, adică 1 − L − ` + L · ` ≥ 0. Deducem că
L · ` ≥ L + `− 1. Dar perimetrul unui asemenea dreptunghi este 2(L + `) = 2, 5,
deci L + ` = 1, 25. Aşadar, trebuie ca L · ` ≥ 1, 25 − 1 = 0, 25. Cu alte cuvinte,
un asemenea dreptunghi trebuie să aibă aria cel puţin 0, 25, deci, ı̂mpreună, cele
20 de dreptunghiuri ar trebui să aibă aria cel puţin 5, ceea ce nu se poate deoarece
aria ı̂ntregului pătrat este numai 1.

b) Vom demonstra că o asemenea ı̂mpărţire este posibilă.
Vom construi un exemplu de o asemenea ı̂mpărţire. Vom construi mai ı̂ntâi o
,,ramă” (vezi figura) formată din patru dreptunghiuri de lăţime x şi lungime 1−x,
unde x va fi ales ı̂n mod convenabil mai târziu.

Se vede că aceste dreptunghiuri au ı̂ntr-adevăr perimetrul 2. Îl vom alege pe
x ∈

(
0, 1

2

)
ı̂n aşa fel ı̂ncât pătratul de latură 1 − 2x să poată fi ı̂mpărţit ı̂n 26 de

dreptunghiuri de perimetru 2. Împărţim pătratul din mijloc ı̂n 26 de benzi drept-

unghiulare având lungimea 1 − 2x şi lăţimea
1− 2x

26
. Perimetrul unui asemenea

dreptunghi va fi atunci 2

Å
1− 2x +

1− 2x

26

ã
=

27(1− 2x)

13
. Acest perimetru tre-

buind să fie 2, alegem x astfel ı̂ncât
27(1− 2x)

13
= 2. Rezolvând ecuaţia, obţinem

x = 1
54
∈
(
0, 1

2

)
. Am obţinut aşadar o ı̂mpărţire care respectă cerinţele din enunţ.

aungureanu
Text Box
Soluția problemei 4, Clasa a VIII-a
Etapa 2, Ediția a XI-a




