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Editia a V-a; Etapa 7; Clasa a IX-a
SOLUTIE Problema 4

Problema 4. Sa se construiasca un triunghi ABC, cunoscand
varful A, centrul O al cercului circumscris triunghiului ABC si or-
tocentrul H al triunghiului ABC.

Nita Cristi

Demonstratie

Construim cercul C;(O,r = [OA]) si cercul Co(A,ry = [AH]).

Fie C, NCy = {Hy, Ho} : [AH,| = [AH| = [AH,)].

Iniltimea dusd din A pe HyH va intersecta cercul C; in punctul { B}, iar
inaltimea dusa din A pe HoH va intersecta cercul C; in punctul {C'}. Cum
AAHH, si AAH H, sunt isoscele, rezulta ca AB gi AC sunt mediatoare ale
segmentelor [H; H|, respectiv [HoH].

Vom demonstra ca tripletele de puncte (B, H, Hs) si (C, H, Hy) sunt co-
liniare, rezultand astfel ca H reprezinta ortocentrul in AABC:

Unim H, cu Hy. Avem

mAEJfB\AEFB\A (1)
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]—EEA = H/QC’\A — HCA. (2)

Din relatiile (1) si (2) obtinem HBA=HCA (3).

Fie {M} =BANHH si{N}=CANHyH.

In ABMH si ACNH avem: BMH = CNH = 90° st ]\TB\H(%)]@
Rezulti cé MHB = CHN. In plus,

H, AH,

SR = TN — L WHB=CHN = AN, (1)

Cum MBH + MHB = 90° X MBH + MAN = 90° = MBH + BAN =

90° = BH 1 AC = punctele B,H, N sunt coliniare, de unde rezulta ca
punctele B, H, Hy sunt coliniare.

Cum NCH + CHN = 90° & NCH + NAM = 90° = NCH + CAM =
90° = CH L AB = punctele C, H, M sunt coliniare, de unde rezulta ca
punctele C, H, Hy sunt coliniare.

Rezulta astfel ca B si C' sunt celelalte doua varfuri ale AABC, avand

ortocentrul H dat.
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