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Problema 3. Fie a (1,0). Determinati solutiile reale ale ecuatiei
a*—log, (—x* +ax+1)=—x" +(a—1)x+1.

Mihai Opincariu, Brad

Solutie:
Fie t=log, (—x2 + ax+1) .Atunci a' = —x* +ax+1 si ecuatia din enunt devine:
a*-t=a'-x o a*+x=a'+t. (1)
Cum functia f:R—>R, f (X) =a" + X este strict crescitoare (suma de functii strict
crescitoare), rezultd ca f este injectiva. Rescriem (1) sub forma f (x)= f (t) si obtinem

x=t < log, (—x*+ax+1)=x < a*=—x*+ax+1. (2)

¥ este strict convexa iar

Avand in vedere faptul ca functia g:R—>R, g(x)=a
functia h:R - R, h(x)=-x*+ax+1 este strict concavi, rezultd ci ecuatia (2) admite cel

mult doua solutii.
Observam ca x=0 si x=1 verifica atat ecuatia (2) , cat si ecuatia initiala. Rezulta ca

acestea sunt singurele solutii.

1 | Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro, Editia a XIV-a



