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Problema 2. Fie cercul C de centru O şi un alt cerc exterior

cercului C, C1, al cărui centru nu este cunoscut. Să se construiască,

cu rigla negradată, O1 - centrul cercului C1.
Niţă Cristi

Demonstraţie

Trasăm o dreaptă (d), secantă celor două cercuri, astfel ı̂ncât (d) ∩ C1 =
{A,B} şi (d) ∩ C = {C,D} (ordinea punctelor fiind A,B,C,D).

În cercul C(O) construim punctele diametral opuse punctelor C şi D,

punctele F , respectiv E.

Obţinem ̂DCE = 90◦ şi ̂CDF = 90◦ (deoarece [CF ] şi [DE] reprezintă

diametre), de unde rezultă CE||DF .
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Fie {P} ∈ DF , P exterior cercului C(O), semidreapta [FP ) fiind opusă

semidreptei [FD) şi fie {M} ∈ (d) astfel ı̂ncât semidreapta [AM) să fie opusă

semidreptei [AD).

Fie CE ∩MP = {N}, DN ∩ CP = {G}, şi MG ∩DP = {R}.
Aplicând teorema lui Ceva ı̂n ΔDMP pentru cevienele DN,CP,MR

concurente ı̂n G, obţinem

DC

MC
· MN

PN
· PR

DR
= 1. (1)

Cum CN ||DP (deoarece CE||DF ), rezultă

DC

MC
=

PN

MN
⇔ DC

MC
· MN

PN
= 1,

de unde, ı̂nlocuind ı̂n (1) obţinem
PR

DR
= 1 (2).

Fie BP ∩MR = {H} şi DH ∩MP = {K}.
Aplicând teorema lui Ceva ı̂n ΔDMP pentru cevienele DK,BP,MR

concurente ı̂n H , obţinem

AB

DB
· DR

PR
· PK

MK
= 1

(2)⇒ AB

DB
· PK

MK
= 1 ⇒ AB

DB
=

MK

PK
⇒ BK||DP

şi cum DP ⊥ MD (deoarece ̂CDF = 90◦), rezultă că BK ⊥ MD ⇒
̂MBK = 90◦ ⇒ ̂ABK = 90◦. Dacă {L} = BK ∩ C1, rezultă ̂ABL = 90◦ (3).

Fie AP ∩MR = {T} şi DT ∩MP = {S}.
Aplicând teorema lui Ceva ı̂n ΔDMP pentru cevienele DS,AP,MR con-

curente ı̂n S, obţinem

MA

DA
· DR

PR
· PS

MS
= 1

(2)⇒ MA

DA
· PS

MS
= 1 ⇒ MA

DA
=

MS

PS
⇒ AS||DP

şi cum DP ⊥ MD, rezultă AS ⊥ MD ⇒ ̂MAS = 90◦ ⇒ ̂BAS = 90◦. Dacă

{V } = AS ∩ C1, rezultă ̂BAV = 90◦ (4).

Din relaţiile (3) şi (4) rezultă că ı̂n C1 segmentele [AL] şi [BV ] reprezintă

diametre şi atunci AL ∩ BV = {O1}, adică centrul cercului C1.
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