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S Editia a V-a; Etapa 7; Clasa a IX-a
SOLUTIE Problema 2

Problema 2. Fie cercul C de centru O si un alt cerc exterior
cercului C, C;, al carui centru nu este cunoscut. Sa se construiasca,
cu rigla negradata, O; - centrul cercului C;.

Nita Cristi

Demonstratie

Trasam o dreapta (d), secanta celor doua cercuri, astfel incat (d) NCy =
{A,B} si (d)NC = {C, D} (ordinea punctelor fiind A, B, C, D).

In cercul C(O) construim punctele diametral opuse punctelor C' si D,
punctele F', respectiv E.

Obtinem DCE = 90° si CDF = 90° (deoarece [C'F|] si [DE] reprezinta
diametre), de unde rezulta CE||DF.
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Fie {P} € DF, P exterior cercului C(O), semidreapta [F'P) fiind opusa
semidreptei [F'D) si fie {M} € (d) astfel incat semidreapta [AM) sa fie opusa
semidreptei [AD).
Fie CENMP = {N}, DNNCP = {G}, si MG N DP = {R}.
Aplicand teorema lui Ceva in ADMP pentru cevienele DN,CP, MR
concurente in (G, obtinem
DC MN PR
MC PN DR
Cum CN||DP (deoarece CE||DF), rezulta

DC_PN{:)D(J MN_1
MC MN = MC PN

1. (1)

de unde, inlocuind in (1) obtinem g—}; =1(2).

Fie BPNMR={H} i DHNMP ={K}.

Aplicand teorema lui Ceva iIn ADMP pentru cevienele DK, BP, MR
concurente in H, obtinem

AB DR PK | @AB PK | AB_ MK

DB PR MK DB MK DB PK
si cam DP 1 MD (deoarece CDF = 90°), rezulta ca BK L MD =
MBE =90° = ABK = 90°. Daci {L} = BK NCy, rezults ABL = 90° (3).

Fie APNMR=A{T} si DTNMP = {S}.

Aplicand teorema lui Ceva in ADM P pentru cevienele DS, AP, M R con-

= BK||DP

curente in S, obtinem
MA DR PS _ oMA PS_ | MA_Ms
DA PR MS DA MS DA PS
si cum DP 1 MD, rezulti AS L MD = MAS = 90° = BAS = 90°. Daci
{V} = AS N Cy, rezults BAV = 90° (4).
Din relatiile (3) si (4) rezulta ca in C; segmentele [AL] si [BV] reprezinta

= AS||DP

diametre si atunci AL N BV = {O, }, adica centrul cercului C;.
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