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Problema 2. Câte triplete (a, b, c) de numere naturale satisfac simultan relaţiile
abc + 2014 = ab + bc + ca şi a + b + c = 2015 ?

Soluţie:
Adunând cele două relaţii, obţinem abc− ab− bc− ca + a + b + c− 1 = 0, ceea ce
se scrie echivalent (a − 1)(b − 1)(c − 1) = 0. Prin urmare (cel puţin) unul dintre
numerele a, b, c trebuie să fie 1, ı̂n vreme ce celelalte două trebuie să aibă suma
2014.
Reciproc, orice triplet (a, b, c) de forma (1, n, 2014 − n), cu n ∈ {0, 1, . . . , 2014}
(şi permutări) satisface relaţiile din enunţ.
Cu a = 1 sunt 2015 soluţii, la fel tot 2015 soluţii cu b = 1 şi 2015 soluţii cu c = 1.
Însă soluţiile care au două componente egale cu 1, anume (1, 1, 2013), (1, 2013, 1)
şi (2013, 1, 1), au fost numărate de câte două ori, deci ı̂n realitate sunt ı̂n total
3 · 2015− 3 = 6042 soluţii.


