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Problema 1. Determinati numerele naturale nenule x si y pentru care

R T

Concurs Austria-Polonia, 1999

Solutie:
Fie d = (z,y) §i a,b € N* astfel incat x = ad, y = bd si (a,b) = 1. Atunci
ccuatia din enunt se scrie succesiv: (ad) 0! = (bd)b=D4 (ad)**® = (bd)*~,

a®ttd?e = p*=e. De aici rezultd ci a divide *~¢. Cum (a,b) = 1, deducem ci
a = 1. In acest caz, ecuatia devine b*~! = d2, deci b este fie impar, fie patrat

perfect.
Dacd b= 2k+1, k € N, atunci d = (2k+1)*, deci z = (2k+1)* si y = (2k + 1)*L.
Daci b = n?, n € N*, atunci d = n”Ll, deci z = n”Qil, Yy = n L,
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