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Problema 1. Pentru fiecare numar natural nenul n, consideram suma:s:
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a) Demonstrati ca oricare ar fi n € N,
n+1 n+2 n+3
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}:n+L

b) Determinati n € N* astfel incat S,, = 805.
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c¢) Determinati valorile lui n € N* pentru care S,, = (n)6(n+)
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Solutie. a) Fien=3k+r, cu k € Nsir € {0,1,2}. Obtinem:
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unde F,. = [T—; + [T—; } . Deoarece Fy =0, F} =1gi Fy, =2,
obtinem FEsp =3k + 1, Espy1 =3k + 2 5i Fsgpyo =3k + 3, deci E, =n + 1.
) n+1 n+ 2 n+3 C

b) Fie Sp = 0. Avem S, 13 = S, + + + , si din

3 3 3
punctul a) deducem:

Sp43 =S, +n+1, pentruorice ne€N. (1)

Dénd valori lui n in (1) si adunand relatiile membru cu membru obtinem
kE(3k -1 k(Bk+1) 3k(k+1
Sak = ‘E““‘Agw S3k1 = ‘E““442'§1 Szkt2 = 4‘54444423 cukeN. (2

Ecuatiile S, = 805 si S3xr2 = 805 nu au solutii intregi, iar din Ssg;1 = 805
deducem k = 23 si n = 70.

c) Folosim relatiile (2). Fie k € N. Daca n = 3k sau n = 3k + 1, atunci
n(n—1) (n—2)(n+1)

Sp = 6

sunt numerele n = 3k + 2, cu k € N.

, iar daca n = 3k + 2, atunci S,, = . Solutiile



