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Problema 1. Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor naturale ecuaţia

105x + 211y = 106z.

Soluţie:

Avem 105x ≡ 1(mod8), 211 ≡ 3(mod8), deci 211y ≡ 1, 3(mod8). Atunci
105x + 211y ≡ 2(mod8) pentru y impar, şi 105x + 211y ≡ 4(mod8) dacă y
este par.

Obţinem astfel că z ≤ 2, căci, dacă am avea z > 2, ar rezulta că 106z ≡
0(mod8), evident fals.

Se verifică uşor că pentru z = 0 nu avem soluţii, iar dacă z = 1 avem
doar soluţia x = 1, y = 0.

Pentru z = 2 rezultă y = 0 sau y = 1. deoarece y < z. Dacă y = 0 nu
obţinem soluţii, iar dacă y = 1 rezultă x = 2.

Aşadar ecuaţia are două soluţii: x = z = 1, y = 0 şi x = z = 2, y = 1.
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