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Problema 1. Fie x, y, z ∈ N astfel încât x2 + y2 = z2. Ar taµi c 
3 divide xy.

Aurel Ene, Râmnicu Vâlcea

Soluµie. Vom folosi urm toareae a�rmaµie: "Un p trat perfect are
forma 3k sau 3k+1".

Presupunând c  xy nu se divide cu 3, atunci nici x ³i nici y nu se
divid cu 3. Rezult  c  x2 = 3p+1 ³i y2 = 3q+1. Deoarece z2 = x2+y2

obµinem z2 = 3p+1+3q+1 = 3(p+q)+2, ceea ce contrazice a�rmaµia:
"Un p trat perfect are forma 3k sau 3k+1". În concluzie x sau y se
divide cu 3 ³i atunci ³i xy se divide cu 3.
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