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Problema 3. Ar taµi c  dac  num rul abcde este divizibil cu 41,

atunci numerele bcdea, cdeab, deabc ³i eabcd sunt divizibile cu 41.

Marian Haiducu, Pite³ti

Soluµie Ar t m c  dac  41 | xyztu, atunci 41 | yztux.
Avem xyztu = 10000x+1000y+100z+10t+u = 41 ·243x+37x+

41·24y+16y+41·2z+18z+10t+u =M41+(37x+16y+18z+10t+u).
Analog yztux =M41 + (37y + 16z + 18t+ 10u+ x).
Avem de ar tat c  dac  41 | A = 37x+16y+18z+10t+u, atunci

41 | B = 37y + 16z + 18t+ 10u+ x.
Dar A+ 4B = 41x+ 164y + 82z + 82t+ 41u =M41
Din 41 | A ³i 41 | A+ 4B rezult  41 | B.

Cu cele de mai sus, din 41 | abcde deducem 41 | bcdea. Din

41 | bcdea deducem 41 | cdeab. Din 41 | cdeab deducem 41 | deabc. Din

41 | deabc deducem 41 | eabcd.
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