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Problema 4. Se consider  mulµimea

A = {(x, y) | x, y ∈ N, 2x− 3y = 1, x, y ≤ n}.

Determinaµi n num r natural ³iind c  mulµimea A conµine
671 de elemente.

Mihai Bunget

Soluµie: Din relaµia 2x−3y = 1 deducem c  y este impar,
a³adar y = 2k + 1, k ∈ N.

Din relaµia iniµial  2x = 3y+1 sau 2x = 3(2k+1)+1, de
unde 2x = 6k+4. Împ rµind cu 2 obµinem x = 3k+2, k ∈ N.

Cum mulµimea A are 671 de elemente trebuie s  avem
k ∈ {0, 1, 2, ..., 670}, ceea ce înseamn  c  valoarea maxim  a
lui x este 3 · 670 + 2 = 2012.

Din condiµia x ≤ n deducem c  n ∈ {2012, 2013, 2014}.
Dac  n = 2015, atunci 2015 = 3 ·671+2, a³adar x = 2015 ³i
perechea (2015, 1343) ar � element în mulµimea A. În aceast 
situaµie mulµimea A ar avea 672 de elemente.
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