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Problema 3

Sa se arate ca daca functia f : R — R verifica relatia
fle+T)+flz+4)+ flz+3)+ f(x) =1, Vz eR,

atunci f este functie periodica.

Vasile Pop
Solutie. Pentru fiecare x € R consideram girul
an(z) = f(z+n), neN
sl avem
Qp47 + Gnida + Aniz + Gn = 1,
care este o recurenta liniara neomogena.
Ecuatia caracteristica este:
rT+rt+ P +1=0a (*+1)(*+1)=0
cu radacinile
L 4144) 1 " +isino
r = — i), T5=— Te.7 = COS — * isin —
1,2,34 ) 5 s Te,T 3 3
cu proprietatea
“’"ﬂil,z,3,4 = —1, Tis,z,a,z;, =1, Tg = —1, Tg =1, Tg,? = —1, ""g,? =1,
astfel car? =1,i=1,7.

Avem:
1
an(z) = A(z)r] + Ax(z)ry + ... + A7z(z)r? + 1

si
ny24(2) = an(z) & f(z+24) = f(z), Vz eR

deci f este periodica de perioada T = 24.

Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro


aungureanu
Text Box
Soluția problemei 3, Clasa a IX-a
Etapa 5, Ediția a XI-a




