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Problema 2. Determinati toate perechile de numerele reale (a,b) pentru care
a+b=1gsi(a®+0*)(a®+b%) = a* + V.

Olimpiada Estonia

Solutia 1:
Folosind relatia a + b = 1, rescriem conditia (a? + b?)(a® + b%) = a* + b* sub forma

(a® +b*)(a® + b*) = (a* +b*)(a + D).

Efectuand calculele, se ajunge la a®b? + a?b® = a*b + ab*, adica la ab(a® — a®b —
ab® + b%) = 0 care se descompune in factori ab(a* — b?)(a — b) = 0. Deducem c4 fie
a =0 (si atunci se obtine b = 1), fie b = 0 (si atunci a = 1), fie a = b (si atunci se
obtine @ = b= 1). Cazul a*> — b* = 0, adicd 0 = (a — b)(a + b) = a — b, revine tot
la a =0.

Am obtinut perechile (0,1), (1,0) si (3, ). Toate aceste perechi satisfac relatiile
din enunt.

Solutia 2:

Pornim de la a® + 0* = (a + b)(a® — ab + b*). Folosind a + b = 1 si inlocuind in
relatia (a® + 0?)(a® + 0®) = a* + b, obtinem (a® + 0*)(a® — ab + b?) = a* + b'.
Efectudm calculele si ajungem la ab(a® + b* — 2ab) = 0, adica la ab(a — b)?. De aici
se finalizeaza ca in prima solutie.
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