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Solutia problemei 3, Clasa a X-a
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Problema 3. Se considera functiile f, g : R — R, cu proprietatea ca

(fog)(x)=1(go f)(z), pentruoricez € R.

Demonstrati ca daca functia h : R — R, h(x) = x — f(x) este bijectiva,
atunci exista a € R, astfel incat g(a) = a.
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Solutie. Deoarece functia h este bijectiva, exista un unic numar real
a, astfel incat h(a) = 0, agadar astfel incat f(a) = a. Deducem ca f(g(a)) =
(fog)a) = (go f)la) = g(f(a)) = g(a), deci h(g(a)) = g(a) — f(g(a)) = 0.
In consecinta, h(g(a)) = h(a) = 0, si cum a este unica radacing a functiei h,
rezulta ca g(a) = a.




