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Problema 4. Determinaµi valoarea minim  a num rului
natural a pentru care suma resturilor împ rµirii numerelor
a, a + 1, a + 2, ..., a + 2012 la 2012 este 2011 · 1007.

Mihai Bunget

Soluµie: Avem în ³ir 2013 numere consecutive ³i atunci
în mod sigur 2012 resturi vor � 0, 1, 2, ..., 2011, a³adar suma
lor va � 2011 · 1006.

Deducem c  al 2013-lea rest trebuie s  �e 2011 (pentru
c  2011 · 1006 + 2011 = 2011 · 1007).

Prin urmare restul 2011 apare de dou  ori.
Cum în ³irul de numere dat doar a ³i a+2012 dau acela³i

rest la împ rµirea cu 2012, deducem c  acest rest este 2011,
a³adar a = 2012 · k + 2011. Valoarea minim  a lui a va �
2011.
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