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1
Problema 1. Aratati ca daca a,b, c € (6 , oo)7 atunci

a2+b2+b2+202+62+3a2
6b—1 6c—1 6a — 1

> 1.
Andrei Eckstein
Solutia 1:
2 > 1 , pentru orice x > 1 .
6xr—1 " 9 6

Intr-adevir, relatia se scrie echivalent 922 > 6z — 1, adica (3x —1)2 > 0, care este

Avem ca

1
evidenta. Egalitate avem pentru x = — .

3
Folosind acest rezultat pentru a, b, ¢, putem scrie:
a2+b2+b2+202+02+3a2_ a? N b? N c? N
6b—1  6c—1 6a—1 \6b—1 6c—1 6a—1

AN S S S I AN WL S
6b—1 6c—1 6a—1/) —\6b—1 6c—1 6a — 1 9 9 9’

a? b? c? 1

> —.
6b—1+60—1+6a—1_3

Astfel, ramane sa demonstram ca

Ori din inegalitatea Cauchy-Buniakowski-Schwarz (vezi ,,Inegalitatea 1”7 din ma-
terialul teoretic), rezulta
2 2 2 2
a b <o (a+b+c) - 1

6h—1 Gc—1 Ga—1"6latbrc)—3° 3

Notand cu s = a + b + ¢, ultima inegalitate este echivalenta cu s? > 2s — 1, adica
cu (s —1)2>0.

Avem egalitate in inegalitatea de mai sus daca si numai daca a =b=c = % .
Solutia 2:
T a® + b? +62~|—202 +02+3a2 _ a’ N b? N v’ N c? N
60 — 1 6c— 1 6a — 1 6b—1 6b—1 6¢c—1 6c—1
2 2 a2 a2 a2
+ + + +

6c—1 6a—1 6a—1 6a—1 6a—1"

Aplicand inegalitatea Cauchy-Buniakowski-Schwarz (vezi ,,Inegalitatea 1”7 din ma-

a® + b? N b+ 22 N c* + 3a? S

60 — 1 6c — 1 6a—1 —
(a+ 2b+ 3c + 3a)? _ (4a + 2b + 3c)? 1

2(6b—1)+3(6c—1)+4(6a—1) 6(4a+20+3c)—9 —

La ultima inegalitate s-a folosit pentru numarul x = 4a + 2b + 3¢ faptul ca

2 3 3
T > pentru orice x > — , adicd (x — 3)? > 0 pentru orice x > — .
6x — 9 2 2

terialul teoretic) pentru acesti 9 termeni, rezulta
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