Solutia problemei 3, Clasa a Vll-a
Etapa 7, Editia a IX-a
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Problema 3. Fie M mijlocul laturii [AC| a triunghiului ABC. Daca
exista punctul N € (BM) astfel incat ZBAN = ZBCN, atunci aratati ca
triunghiul ABC' este isoscel.

Sorana Tonescu, Slobozia

Solutie:

Fie T si P simetricele punctelor B si respectiv N fata de punctul M.

Atunci patrulaterele ABCT si ANCP sunt paralelograme. Deci AB =
CT, BN =TP i ZABN = ZCTP; prin urmare triunghiurile ABN i CT P
sunt congruente (L.U.L.). Asadar ZBAN = ZBCN = ZTCP.

Deci, in triunghiul BCT, C'N si C'P sunt izogonale gi, din teorema lui
Steiner, obtinem

BN BP BC?

TN TP CT?
de unde rezulta ggz = 1 i prin urmare BC' = CT. Cum aveam si AB = CT
concluzionam ca AB = BC, adica triunghiul ABC' este isoscel.

Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro


aungureanu
Text Box
Soluția problemei 3, Clasa a VII-a
Etapa 7, Ediția a IX-a




