Problema 1
Etapa 1
Clasa a VII-a

Problema 1. Fie 2 < p < ¢ doua numere naturale prime.

(p?2—4)(¢?—4)

este irational.
pq 4

S& se arate ca numarul

Prof. Popescu Luminita

Solutie Daca W € Q atunci \/pq(p? — 4)(¢%2 — 4) € Q, deci

pq(p? — 4)(¢? — 4) este patrat perfect.

Deoarece p > 2 este numér prim si (p, p? —4) = 1 se obtine ¢% — 4:p si analog

p? — 4:q, adicd (p — 2)(p + 2):q. Dar ¢ > p > 2 de unde rezulta ¢ > p + 2,
deci ¢ = p + 2. Din faptul ci pq(p? — 4)(¢> —4) = p*(p +2)%(p — 2)(p + 4)
este patrat perfect, obtinem ci (p — 2)(p + 4) = k2. Ultima egalitatea este
echivalents cu (p+1)? — k% = 9, iar acesta nu are solutii pentru p # 2 numsr

. . 2— 2— 1% . .
prim, deci W este numar irational.



