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SOLUTIE Problema 2

Aratati ca, oricare ar fi numarul natural n, printre numerele n, n+1, n+2, ..., 2n
se gaseste cel putin un patrat perfect.
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Solutue:

Presupunem ca ar exista un numar natural n pentru care printre numerele n, n+1,
n—+2, ..., 2n nu s-ar gasi niciun patrat perfect. Atunci toate aceste numere s-ar afla

intre doua patrate perfecte consecutive, adici am avea k> <n <n+1<...<2n <
(k+1)% adican > k*+1si2n < (k+1)*—1. Ar rezulta ca 2k*+2 < 2n < k*+ 2k,
adicd am avea k* + 2 < 2k. Dar k* +2 — 2k = (k — 1)> 4+ 1 > 0, prin urmare am
ajuns la o contradictie, deci presupunerea facuta este falsa.
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