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Problema 3. Num rul natural n, scris în baza 10, are suma cifrelor

egal  cu 2009. Determinaµi suma cifrelor num rului n + 7. (G siµi toate

posibilit µile!)

Gabriel Popa, Ia³i Soluµie.

Cum 2009 = M9 + 2, înseamn  c  n = M9 + 2. Rezult  n + 7 = M9, prin

urmare suma cifrelor lui n+ 7 se divide cu 9. Dac  cifra unit µilor lui n este

0, 1 sau 2 atunci, adunând 7 nu se trece peste ordin ³i suma cifrelor lui n+7
este 2016. Dac  cifra unit µilor lui n este mai mare sau egal  cu 3, atunci se

trece peste ordin ³i suma cifrelor lui n+ 7 va � mai mic  decât suma cifrelor

lui n. Cum suma cifrelor lui n+ 7 este multiplu de 9 rezult  c  ea poate lua

orice valoare din mulµimea {9, 18, 27, ..., 9k, ...2007}. Toate aceste valori pot

� luate efectiv; gândiµi-v  la numerele: 8 99...9︸ ︷︷ ︸
222ori

3, 98 99...9︸ ︷︷ ︸
221ori

3, 998 99...9︸ ︷︷ ︸
220ori

3, ...,

99...9︸ ︷︷ ︸
222ori

83.
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