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Sa se determine numere strict pozitive a si b cu proprietatea ca exista n € N astfel
incat
a® 4 pr — an+1 4 bn—i—l — an—l—? + bn+2'

Mihail Mogosanu, RMT nr. 2/1986

Solutia 1. Fie a si b numere strict pozitive cu proprietatea ca exista n € N astfel
incat a” 4 b = q"t! 4 prtl = qnt2 42 iy

Atunci, pe de o parte, a"*? — 2a""! + @™ + "2 — 26" 4 0 = (a2 4 b2 —
2(a™ + ") + (a™ 4+ b") = x — 2z + x = 0, pe de altd parte " — 2a" " + a" +
b2 — 20" 4" = a"(a — 1)? + 0" (b— 1)%. Pentru ca a"(a — 1) +b"(b—1)? = 0,
deoarece termenii sumei sunt nenegativi, rezulta ca a"(a —1)? = b"(b—1)? = 0, de
unde a = b = 1, numere care satisfac intr-adevar relatia din enunt.

Solutia 2. Cum a" ™ +b""? = (a+b)(a™"" + ") — ab(a™ +b"), folosind conditia
din enunt, rezulta 1 = a4+ b — ab, adica (a — 1)(b — 1) = 0. Obtinem ca a = 1 sau
b =1, de unde, cu relatiile din enunt, a = b = 1, care verifica intr-adevar conditiile
date.

Solutia 3. Din prima egalitate obtinem a™(1 — a) = b"(b — 1), iar din cea de-
a doua a"*'(1 —a) = V" (b — 1). Observam cd dacd a = 1 atunci b = 1 si

invers. In plus, a = b = 1 satisfac relatiile date. Daca a # 1 si b # 1 rezulta
a"(1—a) b"H(b—1)

a*(l1—a) b (b—1)
devin 2a™ = 2a™*! = 2a™*? care nu pot fi satisfacute de niciun a > 0, a # 1.
Prin urmare singura solutie este a = b = 1.

, adica @ = b. Revenind la relatiile din enunt, acestea
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