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Problema 3.

Existd numere irationale algebrice « (solutie a unei ecuatii de tipul a x"+a _x"" +..+ax+a,=0

,cu a €Z,a #0), cuproprietatea ci o eR-Q,Vk e N* ?

Solutie problema 3. Autor: Cristian Vintur

Raspunsul este afirmativ, numarul v/2 + 1 satisfacand proprietatea ceruta.

Intradevar, numarul V2 + 1 este una dintre solutiile ecuatiei x2 — 2x — 1 = 0, deci este
numar algebric.

Utilizand binomul lui Newton obtinem:

(VZ+1)" = (N2 (W2 + OV e (P OVE (D)

Se obtine faptul ca (\/f + 1)n este de forma a2 + b, unde a si b sunt numere intregi (a si b

n
sunt sume avand termeni de forma (?), 0 <i<n).Evidentca (\/f + 1) este irational pentru orice
n.

Rezulta ca V2 + 1 satisface proprietatea ceruta in enunt, deci raspunsul este afirmativ.

Am notat cu (Z) - combinari de n luate cate k.
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