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Problema 2. Lui Gigel ii place matematica gi sa col-
oreze, astfel ca intr-o zi a desenat un cerc gi a scris numerele
de la 1 la 2013 pe circumferinta lui, intr-o ordine oarecare.
Apoi le-a colorat cu rosu, din 5 in 5, pornind de la un numar
oarecare, pana cand a ajuns din nou la numarul de la care a
pornit. A ales alt numaér si, incepand cu acesta, le-a colorat
cu verde, din 8 in 8, pana a revenit la numarul de la care a
pornit. Aflati cu ce culoare este colorat numarul 2013.

(Un numar colorat de doud ori va avea ultima culoare
folosita)

Mihat Bunget, Tdrqu Jiu

Solutie: Deoarece "Un numdar colorat de doud ori va
avea ultima culoare folosita" nu are importanta care dintre
numere sunt colorate cu rosu si care raman necolorate.

Agadar, ne ocupam de ce se intdmpld la colorarea cu
verde.
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In figura de mai sus am notat Py, P», Ps, Py, P, ...,
Poo10, Pop13 cateva dintre porzitiile ocupate de numerele de la
1 la 2013, pe cerc. (P nu reprezinta in mod obligatoriu pe 1
g1 nici celelalte P-uri nu reprezintd un numéar anume).

Vom arata ca in final toate pozitiile, deci toate numerele,
vor fi colorate in verde.

Daca vom incepe cu colorarea pozitiei P, vom colora
pozitia Psi1, apoi FPsigi1, adica Psoyq si asa mai departe,
toate pozitiile de forma Pg.p.1.

In aceastd situatie, ultima pozitie din cele 2013, care va
fi colorata este Pygg deoarece 8-k +1 < 2013 implica 8-k <
2012, de unde k£ < 251 si de aici 8 - 251 + 1 = 20009.

Pornind de la pozitia P, vom colora toate pouzitiile de
forma Ps.9, ultima pozitie colorata fiind Psgg.

Pornind de la pozitia P3 vom colora toate pouzitiile de
forma Psj3, ultima pozitie colorata fiind Pogqq.

Pornind de la pozitia P, vom colora toate pozitiile de
forma Ps.j.y4, ultima pozitie colorata fiind Pogio.

Pornind de la pozitia P; vom colora toate pozitiile de
forma Pg.j.y5, ultima pozitie colorata fiind Pog3.

Pornind de la pozitia FPs; vom colora toate pozitiile de
forma Ps.j.6, ultima pozitie colorata fiind Poggg.

Pornind de la pozitia P; vom colora toate pozitiile de
forma Ps.j.7, ultima pozitie colorata fiind Psgg7.

Pornind de la pozitia Pz vom colora toate pozitiile de
forma Py, ultima pozitie colorata fiind Psos.

Acum, pornind din pozitia P, vom ajunge in pozitia
Poopg,trecand prin toate pozitiile de forma 8 - k + 1.De aici
vom ajunge la Pj.

Din P, vom ajunge in Psy1o, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - £ + 4. De aici vom ajunge la Pr.
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Din P; vom ajunge in Psyy7, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - kK 4 7. De aici vom ajunge la Ps.

Din P, vom ajunge in Py, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - k£ + 2. De aici vom ajunge la P;.

Din P; vom ajunge in Psy3, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - k + 5. De aici vom ajunge la Px.

Din Py vom ajunge in Psys, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - k. De aici vom ajunge la Ps.

Din P5 vom ajunge in Ps11, trecand prin toate pouzitiile
de forma 8 - k + 3. De aici vom ajunge la Fj.

Din Py vom ajunge in Py, trecand prin toate pozitiile
de forma 8 - £ + 6. De aici vom ajunge la P;.

Agadar, ne-am intors la P} ceea ce inseamnd ca am col-
orat toate pozitiile.

In concluzie, numarul 2013, indiferent unde se va afla va
fi colorat in verde.
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