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Editia a V-a; Etapa 3; Clasa a X-a
SOLUTIE Problema 3

Determinati functiile surjective f:N — N cu proprietatea cd

f(m)+f(n):f(f(m+n)), oricare ar fi myneN,

k3kk

Solutie.

Notim f(0)=¢ si, alegdnd m=0, ipoteza conduce la

f(n)+t= f(f(n)), pentru orice neN. (*)
Deoarece functia este surjectivd, deducem ca oricare ar fi numarul natural p, existd k, e N
pentru care f(kp): p.Inlocuind n=k, in (*), obtinem ca p+t = f(p) pentru orice peN.

Daca presupunem ca t =0, atunci functia f:N —>N,f(p):p+t nu ar fi surjectiva. Deci

t =0 si, astfel, functia identica este singura posibila solutie a problemei noastre.
Deoarece functia identica satisface conditiile din ipoteza, ea este unica solutie a ecuatiei
functionale din enunt.
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