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Problema 3.
Fie ABC un triunghi de arie 1. Notam cu M piciorul perpendicularei din B pe
bisectoarea unghiului C'. Determinati aria triunghiului AMC.

Olimpiada de geometrie ,,1. F. Sharygin”, 2009

Solutia 1: (oficiala) Paralela prin B la AC intersecteaza bisectoarea unghiului C'
in punctul N. Cum <BNC = <ACN = <BCN, triunghiul BCN este isoscel,
iar [BM] este mediana in acest triunghi. Atunci Aapyc = %AANC = %AABC = %
(Triunghiurile ANC si ABC' sunt echivalente deoarece au aceeasi baza, [AC], iar
inaltimile corespunzatoare acesteia sunt congruente pentru ca BN || AC.)

A

B C

Solutia 2:
Daca { K} = BMNAC, atunci in triunghiul BC'K segmentul [C'M] va fi bisectoare
si inaltime, deci si mediana. Asadar M este mijlocul lui [BK], astfel ca Agyc =

Arne st Apyma = Agpa. Prin adunare obtinem ca Aaye = Apyvc + Apua =
1 1
Aapc — Aamc, de unde Aane = 5 AaBe = 5.
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Solutia 3: (o a doua solutie oficiala, mai scurtd, dar care depaseste nivelul clasei
a VII-a)
Cum Agpyc = %AC’-C’M sin % siCM = BC cos %, avem Ayc = %AC-BC’ sin %

cos% = iAC’ -BCsinC = %AABC = %
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