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Etapa 5, Problema 2
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Se considera triunghiurile ABC,, A,B,C, si AB,C,, care au centrele de greutate necoliniare.
Demonstrati ca exista un unic punct M in planul triunghiurilor avand proprietatea ca

MA’ + MB? + MC; = MA? + MB? + MC. = MA? + MBZ + MC?.

*k*

Solutie.
Fie G,,G,,G, centrele de greutate ale celor trei triunghiuri, iar M un punct din plan care are

proprietatea din enunt. Folosind relatia lui Leibniz, obtinem
MA? + MB? + MC? = 3MG? —%(Ale +BC; +C,A).

De aici rezultd cd diferenta MG? — MG este constantd, prin urmare M apartine unei drepte a
care este perpendiculard pe G,G,. Analog, diferenta MG} — MG/ este constant3, deci M apartine
unei drepte b care este perpendiculara pe G,G,.

Deoarece punctele G,,G,,G, nu sunt coliniare, deducem ca dreptele a si b au un punct comun
si acesta este unic, ceea ce incheie solutia problemei.

Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro
Editia a IV-a 2012-2013



