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Problema 4. Determinaţi perechile (x, y) de numere ı̂ntregi pentru care

28 + x2(y − 2) + y2(x− 2) = 0.

∗ ∗ ∗

Soluţie:
Ecuaţia din enunţ se scrie echivalent:
xy(x + y) − 2x2 − 2y2 = −28, sau xy(x + y) − 2(x + y)2 + 4xy = −28, adică
xy(x+y+4)−2(x+y)2+32 = 4, sau ı̂ncă xy(x+y+4)−2(x+y−4)(x+y+4) = 4
şi, ı̂n fine, (x + y + 4)(xy − 2x− 2y + 8) = 4.
Deosebim mai multe cazuri:
I. x+y+4 = −4, xy−2x−2y+8 = −1; II. x+y+4 = −2, xy−2x−2y+8 = −2;
III. x+ y+ 4 = −1, xy−2x−2y+ 8 = −4; IV. x+ y+ 4 = 1, xy−2x−2y+ 8 = 4;
V. x + y + 4 = 2, xy − 2x− 2y + 8 = 2; VI. x + y + 4 = 4, xy − 2x− 2y + 8 = 1.
• În cazul I. obţinem x + y = −8, xy = −25. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 25
constatăm că ı̂n acest caz nu avem soluţie.
• În cazul II. obţinem x + y = −6, xy = −22. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 22
constatăm că ı̂n acest caz nu avem soluţie.
• În cazul III. obţinem x+ y = −5, xy = −22. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 22
constatăm că ı̂n acest caz nu avem soluţie.
• În cazul IV. obţinem x+ y = −3, xy = −10. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 25
constatăm că ı̂n acest avem soluţiile x = 2, y = −5 şi x = −5, y = 2
• În cazul V. obţinem x + y = −2, xy = −10. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 10
constatăm că ı̂n acest caz nu avem soluţie.
• În cazul VI. obţinem x + y = 0, xy = −7. Analizând divizorii ı̂ntregi ai lui 7
constatăm că ı̂n acest caz nu avem soluţie.
În concluzie, unicele două soluţii ale ecuaţiei sunt x = 2, y = −5 şi x = −5, y = 2.
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