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Editia a V-a; Etapa 2; Clasa a VII-a
SOLUTIE Problema 2

Problema 2. In fiecare patratel al unei table 10 x 10 este scris cate un numar
real. Emilia a calculat toate produsele de doua numere scrise in patratele diferite
ale tablei si a constatat ca exact 1000 dintre aceste produse erau negative. De cate
ori aparea numarul 0 printre numerele cu care era completata tabla? Gasiti toate
raspunsurile posibile.

Concursul Naboj, Cehia si Slovacia, 2011

Solutie:

Daca notam cu p, n numarul de numere pozitive, respectiv negative din patratelele
tablei, avem ca 0 < p < 100 i 0 < n < 100 (sunt 10 x 10 = 100 de numere in
tabel). De asemenea trebuie ca n + p < 100, diferenta 100 — n — p reprezentand
numarul, cautat, de numere egale cu 0 aflate in tabel. Produse negative se obtin
numai inmultind un numar pozitiv cu unul negativ, agadar avem n - p = 1000.
Analizand posibilitatile, gasim variantele {n,p} = {10,100}, {n,p} = {20,50} si
{n,p} = {25,40}. Prima varianta nu respecta n +p < 100. Raman celelalte doua,
pentru care numarul de zerouri este 100—20—50 = 30, respectiv 100—25—40 = 35.
Se verifica usor ca ambele variante sunt intr-adevar posibile.

Asadar numarul de zerouri poate fi 30 sau 35.
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