‘ Solutia problemei 1, Clasa a IX-a
Etapa 1, Editia a X-a
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Problema 1.

Rezolvati ecuatia [X] +

—={x}+—.
[x] {x}
Prin [X] si {X} am notat partea intreagd, respectiv partea fractionara a numarului real x.
Solutie .

Fie X o eventuala solutie a ecuatiei. Cum {x} €(0, 1) rezulta ca [x] +i >0, deci [x]>0.

[x]

Daca [X] =1, atunci {X} +i =2 adica {X} =1, ceea ce nu este posibil! Asadar avem [X] >2.

it

Fie [X]zk, keN, k>2 si {X}za, ae(O,l). Ecuatia devine k+%:05+l , egalitate ce
o

poate fi scrisa sub forma (k — a)[l—kij =0. Deoarece k—a #0, deducem ca 1— ki =0 adica
a a

o= 1 Folosind relatia X =[X]+{X} , obtinem X =Kk +%.

o 1 . .
Se verifica imediat ca numerele de forma Kk + PE k e N, k >2 sunt solutii ale ecuatiei date.
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