Solutia problemei 2, Clasa a Vll-a
Etapa 2, Editia a X-a
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Problema 2. a) Demonstrati ca, pentru orice numere naturale nenule k si n, are
loc egalitatea
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comparati numerele 34 si 16B.

Solutie:
a) Se aduc la acelagi numitor si se fac calculele in membrul stang.
b) Vom calcula numerele A gi B folosind relatia de la punctul a) scrisd pentru
k = 3, respectiv k = 4. Avem
3 3 3 3

314:1-2-3 +2-3-4-5+3-4-5-6+"'+97~98-99-100:
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1-2-3 2-3-4 2-3-4 3-4-5 3-4-5 4-5-6

1 1 1 1
(96~97~98 a 97~98-99> * (97~98-99 a 98~99~100>'
Destfacand parantezele, observam ca fiecare termen negativ este urmat de opusul
siu, cu exceptia ultimului termen. Acestia se reduc, astfel ci obtinem

1 1
3A = — .
1-2-3  98-99-100

1 1

Similar, se obtine ca 4B =

1-2-3-4  97-98-99-100°

Asadar,
34 < 16B <
1 1 4 4
1-2.3 03-99-100 ~1.2-3-4 97-98-99-100
1 1 | 4
1-2-.3 03-99-100 1-2-3 97-98-99-100
4 1
97-98-99-100 ~ 98-99-100
4 <97,

ceea ce este evident adevirat, deci 3A < 16B5.
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