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Problem . Cu cifrele de la 1 la 9 se formeaz  trei numere naturale
de câte trei cifre �ecare. Cifrele �ec rui num r sunt diferite ³i cele trei
numere nu au cifre egale. Ar taµi c  pentru cel puµin unul dintre numere
produsul cifrelor este mai mare sau egal cu 72.

* * *

Soluµie: Fie a1a2a3, a4a5a6 ³i a7a8a9 cele trei numere formate cu
cifrele de la 1 la 9.

S  presupunem c  exist  trei numere astfel încât produsul cifrelor
lor s  �e mai mic decât 72.

Atunci avem
a1 · a2 · a3 ≤ 71

a4 · a5 · a6 ≤ 71

³i
a7 · a8 · a9 ≤ 71.

Înmulµind cele trei relaµii obµinem

a1 · a2 · a3 · a4 · a5 · a6 · a7 · a8 · a9 ≤ 71 · 71 · 71.

Cum a1, a2, a3, a4, a5, a6, a7, a8, a9 sunt toate cifrele de la 1 la 9 avem

1 · 2 · 3 · 4 · 5 · 6 · 7 · 8 · 9 ≤ 71 · 71 · 71

adic 
362880 ≤ 357911.

Dar ultima relaµie este fals  ³i deci presupunerea c  în toate cazurile
produsul cifrelor numerelor este mai mic decât 72 este gre³it . Rezult 
c  cel puµin unul dintre numere are produsul cifrelor mai mare sau egal
cu 72.
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