Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro
Editia a V-a; Etapa 2; Clasa a X-a
SOLUTIE Problema 1

Etapa 2, Problema 1

Fie n > 2 un numdir natural §i z1, 22, ..., 2, numere complexe cu modulul 1,
astfel incat z; + z2 + ... + 2z, = n. Demonstrati cd zy = 20 = ... = 2z, = 1.
kKK
Solutie.

Folosind ipotezele problemei gi inegalitatea modulului, avem:

n=lz1+z+..+z,|<|z1 |+ | 22|+t | 20 |=n
Egalitatea in inegalitatea modulului se atinge atunci cAnd numerele 21, 23, ..., zp

au, toate, acelagi argument. Avand si acelagi modul, obtinem ca z; = 25 = ... =
zp. Conditia 21 + 20 + ... + 2, =n conduce la z; = 20 = ... = 2, = 1.
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