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Solutia problemei 2, Clasa a Vlll-a
Etapa 7, Editia a Xl-a
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Problema 2. Fie a,b, ¢ trei numere reale pozitive cu produsul 1. Aratati ca cel

¢ 1 I : .
mult doua dintre numerele 2a — 5 2b — — §i 2¢ — — sunt mai mari ca 1.
c a

Solutie: Presupunem contrariul, anume ca toate cele trei numere sunt mai mari

1
ca 1. Atunci 2a—g =2a—ac = a(2—c) > 1si, analog, b(2—a) > 1sic(2—b) > 1.

De aici rezulta ca a,b,c € (0,2) i ca produsul acestor trei numere este mai mare
cal,adica a(2—¢)-b(2—c)-c(2—a) > 1.

Pe de alta parte, a(2 —a) <1 a*>—2a+1> 04 (a —1)% > 0. Analog rezultd
0<b(2-b) <1g10<c(2—c) < 1. Putem inmulti inegalitatile de mai sus i obtine
a(2—a)-b(2—-10)-c(2—c) <1, ceea ce contrazice a(2 —¢c) -b(2—c¢)-¢(2 —a) > 1.
Agadar, presupunerea initiala s-a dovedit a fi falsa, prin urmare cel mult doua
dintre numere sunt mai mari ca 1.
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