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Problem . Se dau 20 de numere naturale nenule dis-

tincte mai mici decât 70. S  se arate c  exist  4 perechi de

numere dintre cele 20 a c ror diferenµ  este aceea³i.

* * *

Soluµie: Fie a1, a2, ..., a20 cele 20 de numere. Avem

0 < a1 < a2 < ... < a20 < 70. Problema cere s  ar t m c 

sunt patru perechi de numere dintre acestea 20, care ne dau

aceea³i diferenµ . Avem:

0 < (a2 − a1) + (a3 − a2) + ...+ (a20 − a19) = a20 − a1 ≤ 68
Presupunem c  între diferenµele ai+1 − ai, i = 1, 19 sunt cel

mult 3 valori egale.

Avem atunci: 68 ≥ a20 − a1 ≥ 3 · 1 + 3 · 2 + 3 · 3 + 3 · 4 + 3 ·
5 + 3 · 6 + 7 = 70, adic  68 ≥ 70. Contradicµie. Prin urmare

avem patru diferenµe egale.
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