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Problema 1. Arătaţi că orice număr natural nenul are un multiplu care foloseşte
toate cele zece cifre.

Concursul Putnam, 1956

Soluţie: Pentru a demonstra că orice număr natural n = a1a2 . . . am are un multiplu
ı̂n a cărui scriere zecimală apar toate cele zece cifre, considerăm n numere naturale
consecutive care conţin aceste cifre. Din n numere naturale consecutive, există unul
care este divizibil cu n. Putem lua, de exemplu, numerele: 1234567890 00 . . . 01︸ ︷︷ ︸

m cifre

,

1234567890 00 . . . 02︸ ︷︷ ︸
m cifre

, . . . , 1234567890a1a2 . . . am.
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